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SUBIECTUL  al III-lea                      (30 puncte) 
 5p 
  1. a) lim ( ) lim

1 4x x

xf x arctg
x

π
→∞ →∞

= = ∈
+

R  

Deci, 
4
π

=y  este asimptotă orizontală spre ∞+  

3p 
 
 
2p 

 5p 
  b)  

'
'

2 2

1 1( )
1 2 2 1

1
1

xf x
x x xx

x

 = ⋅ = + + +  +  + 

 

2 '2 2 1 0, ( ) 0, \{ 1}x x x f x x+ + > ∀ ∈ ⇒ > ∀ ∈ −R R  
Funcția f  este strict crescătoare pe ( )1;−∞−  și ( )+∞− ;1  
 

2p 
 
 
 
 2p 
 
1p 

 5p 
  c) 1;

)122(
)12(2

122
1)(" 22

'

2 −≠
++
+−

=







++
= x

xx
x

xx
xf  

2
10)(" −=⇒= xxf  

 
2p 

 
1p 

 
 
 
 

 



Inspectoratul Școlar Județean Constanța 

Simulare județeană - Proba scrisă la matematică                                                                                                                                           Varianta 3 
Filiera teoretică, profilul real, specializarea matematică-informatică 
Filiera vocațională, profil militar, specializarea matematică-informatică 

"( ) 0, ( , 1)  convexă;f x x f> ∀ ∈ −∞ − ⇒ 1"( ) 0, 1,  convexă
2

f x x f > ∀ ∈ − − ⇒ 
 

1 1"( ) 0, ,  concavă ; " 0
2 2

f x x f f   < ∀ ∈ − +∞ ⇒ − =   
   

 

2
1

−=x  punct de inflexiune al funcției f  

 

 
 
2p 

 5p 2.a)  
2

2

2

1 2

21

2

1 ln 2( )
1ln

1 1
1

x
x

x

e xf e dx dx dx
xe

dx arctgx x
x

C

+

+

+ +
= =

+

 + = + + + 

∫ ∫ ∫

∫
 

 

 
 

2p 
 

 
3p 

 5p 
  

b)  F  derivabilă pe ( )1;+∞   și  ( )' ( ) ( ), 1;F x f x x= ∀ ∈ +∞     

 

( )
( )

0
'0

''

( ) ( )lim . lim
2 ( )x e l H x e

F x F e F x
f x f x

 
 
 

→ →

−
= =

−
 

2

( )lim 21
ln

x e

f x e

x x
→

= −
−

 

1p 
 

 
2p 

 
 
2p 

 5p 
 

 

c) G  derivabilă    pe ( )1;+∞   și  ( )' ( ) ( ) 1, 1;G x f x x= − ∀ ∈ +∞     

( )' 1( ) 1; .
ln

G x x
x

= ∀ ∈ +∞  ( )'Cum  1 ln 0 ( ) 0, 1;x x G x x> ⇒ > ⇒ > ∀ ∈ +∞  

 G⇒  este strict crescătoare pe   ( )1;+∞        
3 6 620 400,2 2 8 512= = = ⇒ 6 6400 512<  

3( 20) (2 2)G G⇒ <  
 

2p 
 

1p 
 
 
 
 
2p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


